IDENTITATI ALGEBRICE

Fie a, b, ¢, d € R. Atunci:

1.(a+b)*=2a’+3a’b+3ab’>+b’

2. (a—b)’ =a’-3a’b +3ab’ - b*

3.a"—b'=(a—b)(a" ! +a" 2b+a" 3b>+ .+ab" 2+b" '), Vab€ERgineE N

4.a"+b"=(a+b)(a" ! —a" 2b+a" b*- .- ab" 2+b" ) VabERSsIinEN,
n impar

5. (a+b)"=Ma+b"=a"+Mp=2a"+M, p+b",Vab€ZsineN"

6.(a+b+c)>=a’+b’>+c?+2ab+ 2bc + 2ac

7.(a+b+cy=at+b’+c+3@@+b)at+c)b+c)

8.a+b*+c’— 3abc=(a+b+c)(a’+b*+c*—ab—ac—bc)

9. Identitatea lui Lagrange: (a? + b%)( ¢? + d?) = (ac + bd)? + (ad — bc )?

10. Identitatea Sophie Germain: a* + 4b* = (a + 2b* — 2ab)(a® + 2b? + 2ab)

PROBLEME

1. Aritati ¢ 10*" — 1 este divizibil cu 33 pentru orice numir natural impar.
2. Aritati ¢ numairul a = 20214 + 4?%! este compus.

3. Daca numarul a este egal cu suma a doua patrate, aratati ca numarul 41a este egal
cu suma a doud patrate.
4. Determinati perechile de cifre nenule (a,b), pentru care numarul A =1+
aa...abb ...b este patrat perfect.
—— N——
2022 2022
G.M.B.
5. Aratati ca numarul \/ n(n* — 1) + 2 este irational, pentru orice » numar natural.
Supliment G.M.B.

6. Determinati numerele naturale n pentru care existd un numadr natural prim p, p=3,
astfel incat numiarul \/n + p — +/n si fie rational.

G.M.B.
7. Aflati numerele prime p si ¢ care verifica relatia 2(p? + q%) =p + q + 4pq.
G.M.B.
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