
Partea întreagă, partea fracţionară a unui număr real 

 

Partea întreagă a numărului real x este cel mai mare număr întreg care nu îl depăşeşte 
pe x (este aşadar cel mult egal cu x; dacă facem apel la reprezentarea pe axă a numerelor reale, 
atunci [x] este primul număr întreg din stânga lui x .)  

Partea întreagă a lui x se notează cu [x]. 
Partea fracţionară a numărului real x este {x} = x − [x]; evident {x}∈[0,1) . 
Proprietăți: 
P1.    � − 1 < ��� ≤ � 
�� ��� ≤ � < ��� + 1, ∀ � ∈ ℝ 
P2.   � < � ⇔ ��� < �, ∀� ∈ ℝ, � ∈ ℤ 
P3.   �� + �� = �, ∀� ∈ ℤ, � ∈ [0;1) 
P4.   �� + �� = ��� + �, ∀� ∈ ℝ, � ∈ ℤ 
P5.   �� + �� = ���, ∀� ∈ ℝ, � ∈ ℤ 
P6.    ����� = ���, ����� = ���, ����� = ����� = 0, ∀� ∈ ℝ 

P7.   Dacă �, � ∈ ℝ  și [x]= [y], atunci |� − �| < 1 
P8.  Dacă �, � ∈ ℝ , atunci ��� = ��� ⇔ x – y ∈ ℤ 
P9.   ��� + ��� ≤ �� + �� ≤ ��� + ��� + 1, ∀ �, � ∈ ℝ 
P10.  ��� + �−�� = −1, ∀� ∈ ℝ − ℤ 

P11. ��� + �� + �
 ! + �� + "

 ! +. . . + �� +  $�
 ! = �%��, ∀� ∈ ℝ, % ∈ ℕ∗ 

P12.  Exponentul  numărului prim p din descompunerea în factori primi a numărului n! 

este : � 
(! + �  

()! + �  
(*! + �  

(+! + ⋯ 

Exemple : 

a) [5,2] = 5 ; [-2021] = -2021 ; [
�
-] = 0 ; [-7,3] = -8 

b) {2022} = 0 ; {-7} = 0 ; {5,2} = 0,2 ; {-5,2} = 0,8 ; {3,3} = 0,3 ; {-3,3} = 0,7. 
 

Exerciții: 
 

 1. Să se determine câte numere naturale mai mici decât 2022 sunt divizibile cu 2 sau 
cu 3. 
  2. Să se determine care este exponentul lui 5 din descompunerea în factori primi a 
numărului 2021!  

3. Să se rezolve ecuațiile : 

a) [x −1] = 2   b) 
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4. Determinați numerele naturale de forma �.///,  scrise în baza zece, astefel încât a+ b = 

10 și �0./! = 6. 

G.M. 

 5. Aflați numerele reale pozitive x,y,z pentru care ��� ∙ � ∙ 2 = -√4
4 , � ∙ ��� ∙ 2 = √�-

" , � ∙
� ∙ �2� = √�5

" , unde prin ��� se notează partea întreagă a numărului a. 

Supliment G.M. 
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