Partea intreaga, partea fractionara a unui numar real

Partea intreaga a numarului real x este cel mai mare numar intreg care nu il depaseste
pe x (este asadar cel mult egal cu x; daca facem apel la reprezentarea pe axa a numerelor reale,
atunci [x] este primul numar intreg din stanga lui x .)

Partea intreaga a lui x se noteaza cu [x].

Partea fractionara a numarului real x este {x} = x — [x]; evident {x}€[0,1) .

Proprietati:

Pi. x—1<[x]<xsau[x]<x<][x]+1 Vx€ER

P x<ke[x]<kVxeRkEL

P:. [k+a]l =k Vk €Zac][0;])

Ps. [x+k]l=[x]+kVxERKkKEL

Ps. {x+k}={x},VxXeERkEZ

Pe. [[x]] = [x],{{x}} = @}, [(3] = (x]} = 0, vx € R

P7. Dacax,y € R si[x]=[y], atunci |x —y| < 1

Ps. Dacix,y € R,atunci {x} ={y} ©x-y€Z

Po. [x]+[y]l<[x+y]l<[x]+[y]+1,Vx,yER

Po. [x]+[—x]=—-1VxeER-Z

Pur. [x] + [x +%] + [x +%] ot [x +"Tl] = [nx],vx € R,n € N*

P12. Exponentul numarului prim p din descompunerea in factori primi a numarului »/

n n n n
este : [p] + [p2] + [p3] + [p4] + -

Exemple :

a) [5.2] = 5 ; [-2021] = -2021 [%] ~0:[-7,3]=-8
b) {2022} =0; {-7} =0; {5,2} =0,2; {-5,2} =0,8 ; {3,3} = 0,3 ; {-3,3} =0,7.

=)
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Exercitii:

1. Sa se determine cate numere naturale mai mici decat 2022 sunt divizibile cu 2 sau
cu 3.
2. Sa se determine care este exponentul lui 5 din descompunerea in factori primi a
numarului 2021!
3. Sa se rezolve ecuatiile :

a)[x—1]=2 b) {’“2}:’(:2

4. Determinati numerele naturale de forma ab, scrise in baza zece, astefel incat a+ b =

105i [vb] =6.
GM.

5. Aflati numerele reale pozitive x,y,z pentru care [x] -y -z = 57\/5’ x|yl z= g, X

10 . - N - - .
y-lz] = g, unde prin [a] se noteaza partea intreagd a numarului a.

Supliment G.M.
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